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一、（10分）谈谈你对勒贝格可测集合的认识（定义，与开集、Borel集的关系）。

二、（10分）谈谈你对勒贝格可测函数的认识（定义，与特征函数、连续函数的关系，关于极限运算是否封闭）。

三、（10分）计算集合族 的势。

四、（10分）设 是 区间三等分Cantor集，函数 定义为

集构造过程中第 次舍去的长为 的区间

计算勒贝格积分 .

五、（10分）计算勒贝格积分 .

六、（10分）设 是非负的勒贝格可积函数。证明： .

七、（10分）设 是 区间上的单调增加的非负可测函数，且  a.e. . 证明：存在 区间

上的单调增加的非负简单可测函数 ，使得  对任意 成立，且满足 对a.e. 成
立。

八、（10分）是否存在函数 使得其不连续点是: (1) 有理数集 , (2) 无理数集 . 证明结论或举反例。

九、（20分）设 是一列可测函数，且存在 使得对任意 都有  对a.e. 成
立。现假设 在 上依测度收敛到 ，证明：（1） . （2） .
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