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说明： 满分120分，其中1、2、4、5题20分，3题15分，6题25分。超出100分的成绩按100分计算。

1. 设  是一个一致可积的随机变量序列。记 。证明：序列  一致可积。
2. 设  和  是两个随机变量序列。请证明：

i. 若  和  都是胎紧的，则序列  也是胎紧的；
ii. 若 ， ，且对于任意 ，  与  相互独立，  与  相互独立，则

。

3. 设  是实数轴  上的一个概率测度，且满足 。定义测度序列  为：

请证明：对于任意有界连续函数 ，都有：

4. 设  是  上的概率测度序列，  是  上的有限测度。记 为 的分布函数，且 
）。假设对于  的任意连续点 ，都有 。请证明：对于

，都有：

5. 设  是一列特征函数，  是一个非负数列，且满足 。请证明：函

数  也是一个特征函数。
6. 设  是独立同分布（i.i.d.）的随机变量序列，  可积且 。假设对于任意 
都有 。请证明：

i. 对于任意 ，有

ii. 利用 (1) 的结论或其它方法证明，对于任意 ，有
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