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1. (10分) Xi, Yj (1 ≤ i ≤ 4, 1 ≤ j ≤ 8) i.i.d. N(0, σ2). 平均值为 X,Y .

(1) 求 P(
√
X

2
+ 2Y

2 ≤ 1.36σ).

(2) 求 P(|X
Y
| ≤ c) = 0.9 的 c.

2. (10分) 设样本 X1 . . . Xn 取自 N(µ, σ2).

(1) 给出 ν =
µ

σ
的一个矩估计 νMOM .

(2) 若 µ = 0, 对你的估计，在 n = 3 时求 P(νMOM ≥ 3).

3. (15分) 设样本 X1 . . . X2m+1 取自 U(θ − 1
2
, θ + 1

2
). 求样本中位数的期望值.

4. (20分) 设分布族 f(x, θ) = θ−1e−
x−θ
θ (x ≥ θ), 这里 θ > 0 为未知参数. 从该分布族

中取出样本 X1 . . . Xn.

(1) 这个分布族是指数族吗？

(2) X(1) 是充分统计量吗？如果不是，试找出一个不是 (X1 . . . Xn) 的充分统计

量。

(3) (2)中你给出的充分统计量是完全的吗？

5. (10分) 设分布族 f(x, θ) =
2x

θ2
(0 ≤ x ≤ θ). 这里 θ > 0 为未知参数. 从该分布族中

取出样本 X1 . . . Xn. 找出一个 θ 的完全统计量.

6. (15分) 设分布族 f(x, λ) = λx−(λ+1) (x ≥ 1). 这里 λ > 0 为未知参数. 从该分布族

中取出样本 X1 . . . Xn.

(1) 试找出 lnX 的分布.

(2) 求证
lnX1
n∑

k=1

lnXk

与

n∏
k=1

XK 独立.

7. (10分) 从分布族 U(θ1, θ2) 中取出样本 X1 . . . Xn. 这里 θ1, θ2 ∈ R 为未知参数. 给

出 θ1, θ2, θ1 + θ2 的矩估计. θ1 + θ2 的矩估计是无偏的吗？

8. (10分)设样本 X1 . . . Xn取自分布族 f(n, p) = p(1−p)n−1 (n ∈ N+). 这里 0 < p < 1

为未知参数. 试给出 p 的一个极大似然估计.
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