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1、正项级数
P1

nD1 an收敛。证明：存在收敛的正项级数
P1

nD1 bn使lim�n!1 bn

an
D C1:

2、设� D p

q
; p; q 2 N. 证明8n 2 N;

R �
0
qn

nŠ
xn.� � x/n sin xdx是整数.

3. 设区域D WD f.x; y/ W x2C y2 � 1g; f 2 C 2.D/满足�f .x; y/C
p
x2 C y2 D 0 in D. 计算积

分
R R

D
x@xf C y@yfdxdy:

4. 设f 2 C 2.R/; f .x C 1/ D f .x/; f .0/ D 0; supx2R jf
00.x/j D 1. 证明:supx2R jf

00.x/j � 1
2
:

5. 设f 2 L1.Rd /且对几乎处处大于0。若有可测集A 2 Rd满足
R
A
fdx D 0，证明A是零测

集。

6. 设f W Œ0;1/! R连续且limx!1 f .x/ D A。证明：8a > 0; limn!1

R a
0
f .nx/dx D aA:

7. 设全纯函数f; g满足f .a/ D g.a/ D 0; g0.a/ ¤ 0. 证明z D a是h D f=g的可去奇点。

8. 问：是否存在非常值的整函数f W C! C使得f .C/ � Cnfjzj < 1g？
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