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二 、
证 明下列结论 (418分)

1) 令り  ー  
크斌止프 以及e = .  西 =  ノ刁

，
证明 Z レi/(a) · Z /3Z

2) 城Q (ノニ鹳同构予《2闺パ£
2

+ z + ı)

蜀 R レ1/仁
4

十 꽈不同构 Ť C 的子环 。



三
、 (2 0 分)令 İ 江) - c

4 5エ
3 2エ

2
+ 2 7 2 �口同 。

1) 求f (写)的 一 个有理 数根

2) 设セ � 置 \日为ì (= )的 个非有理数实根
，

水域扩张次 数 ĺ口(。) ·昭

3) 将(ı+ ·) 1表示成1
，
。和 u

2 的中线性 组合 。



四
、 (2 0 分 ) 谩 p 为奇素数

。

1) 证 明 存在 c � ぎ
p 使得。

2
c 为ぞ

p闺中不可 约多项 式

2 ) 设エ
2

c o 为】F
p 闺中不可约多项 式

，
把商域F = 可

。闺ハノ c o〉看成可p
的 钱 扩 攀 ，

证 明 对任 意b � 歹
p
存在o � F 使得o

2
_ b .



五
、 (2 0 分)p 为素数

， q - p
m

，
歹

q
为q元有限域

，
设 f(エ1 ，

名2 ， ，
x n )� ぎ

，

记忆(f)为集合 {(。1 ,
a 2 . ，

u n )� 胛 ı f(。ı， ，
A r ·) 一 O }的 元 素个数

。

1) 证 明 在罗
q
中有

a �F
,

如 果 q 1 t k聂°
k

_ ：
，

1
，

如 果 q 1 1 k
,

证 明 在下
q
+

a l  *a a  ľ   A
a n  �歹

,

3) 如呆f的次数 又满足 d e g f 〈 Tı
，

证 明 p I坞 (f)。

有



六
、 (2 0 分)设 P 是含 幺交换环 R 的素理 想

，
并且 P 真包含 Ť a 生成的主理想 a ì，

证 明

马 P 一 a p

2 ) 如 果P 是有限生成的
，

则存在b � R 使 得(1 a b)P 一 O

3) 如 果P 是有限生成的并且 R 是整环
，

则P 一 O或者 (a 》一 R .


